
Diskrétńı matematika
10. série

Na vymýšleńı př́ıklad̊u můžete spolupracovat, odevzdávejte však vámi samostatně
sepsané řešeńı a to bud’ e-mailem (tarkencze@gmail.com) nebo na daľśım cvičeńı.
Všechny kroky pečlivě zd̊uvodněte, je to d̊uležitěǰśı, než mı́t správný výsledek. Na-
opak můžete použ́ıvat cokoli z přednášek či cvičeńı bez d̊ukazu, jen vždy uved’te, co
právě použ́ıváte. Pokud nechcete mı́t zveřejněno jméno na webu použijte k podpisu
úkolu nav́ıc přezd́ıvku. Ještě bych rád upozornil, že bodové hodnoceńı jednotlivých
př́ıklad̊u nemuśı vždy odpov́ıdat jejich obt́ıžnosti.

Odevzdávejte do 23:59 dne 12/12/2013 čtvrtečńı skupina a do 09:00 13/12/2013
pátečńı skupina.

Př́ıklad 1

Dokažte, že každá triangulace je maximálńı rovinný graf.
[2 body]

Př́ıklad 2

Mějme grafovou hru: na paṕı̌re je na začátku nakresleno n punt́ık̊u. Hráči se stř́ıdaj́ı
v taźıch a ten který nemá tah, tak prohraje. V každém tahu hráč spoj́ı dva punt́ıky
obloukem, na který někam nakresĺı daľśı punt́ık. Důležité je, že punt́ık se smı́ použ́ıt
pouze pokud jeho stupeň je nanejvýš 2 a také nám žádným tahem nesmı́ vzniknout
nerovinné nakresleńı.

Př́ıklad hry:

a Dokažte že pro n počátečńıch punt́ık̊u má hra nanejvýš 3n − 1 tah̊u. (nezálež́ı
na strategii hráč̊u) [2 bod]

b Dokažte že pro n počátečńıch punt́ık̊u má hra nejméně 2n tah̊u. (nezálež́ı na
strategii hráč̊u) [2 body]

c Naučme se modifikovanou hru: zde se mı́sto punt́ık̊u kresĺı kř́ıžky a nové ob-
louky se připojuj́ı k ramen̊um kř́ıžku, tedy každý vrchol může mı́t maximálńı
stupeň 4. Na nový oblouk se kř́ıžek dokresĺı pouze přeškrtnut́ım. Vše ostatńı
prob́ıhá stejně jako v p̊uvodńı hře. Př́ıklad je na následuj́ıćım obrázku:
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Dokažte, že modifikovaná hra má přesně 5n− 2 tah̊u, at’ již hráči hraj́ı jakkoli.
[2 body]

Přeji pěkné řešeńı!
Tomáš
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