Diskrétni matematika
5. série

Na vymysleni piikladi muzete spolupracovat, odevzdavejte vSak vami samostatné
sepsané Feseni a to bud e-mailem (tarkencze@gmail.com) nebo na dalsfm cvicen.
Vsechny kroky peclivé zdivodnéte, je to dulezitéjsi, nez mit spravny vysledek. Na-
opak muzete pouZivat cokoli z pfednadek &i cviéeni bez diikazu, jen vidy uvedte, co
pravé pouzivate. Pokud nechcete mit zvefejnéno jméno na webu pouzijte k podpisu
tdkolu navic pfezdivku. Jesté bych rdd upozornil, ze bodové hodnoceni jednotlivych
piikladu nemusi vzdy odpovidat jejich obtiznosti.

Odevzdavejte do 23:59 dne 7/11/2013 ¢tvrteéni skupina a do 09:00 8/11/2013
patecni skupina.

Priklad 1

Kolika zptsoby lze sefadit do fronty 5 Cechil, 4 Slovéky a 3 Mad'ary tak, aby vsichni
piislusnici zddného naroda netvofili jeden souvisly blok? Pfislusnici jednotlivych narodu
jsou nerozlisitelni.

(Tedy pét ¢echu v fadé za sebou stdt nemuze, ale dva ano.)

[1 bod]

Priklad 2

Kolik je vSech délitelu &isla n = pftps? -« prr?
[1 bod]

Priklad 3

Dokazte, ze z 50 libovolné zvolenych navzajem ruznych prvocisel lze vzdy vybrat 13
prvocisel tak, ze rozdil kazdych dvou je délitelny péti.
[1 bod]

Priklad 4

Na n-mistném kolotoci jelo n déti. Déti chtéji jet jesté jednou, ale zadné z nich nechce
sedét za stejnym ditétem jako pii prvni jizdé. Kolika ruznymi zpusoby je muZzete
posadit na koloto¢ tak, abyste vyhovéli jejich pfani? Vysledek nemusite upravovat.

[2 body]

Prikla 5

Kolik existuji permutaci{ mnoziny {1,2,...,n}, které jsou involuce? Involuce je permu-
tace 7, kterd je sama svoji inverzi, tedy m o m = id. To jsou pfesné takové permutace,
které maji vSechny cykly délky jedna nebo dva.

[2 body]



Priklad 6

Vzpomenime, ze 3(n) oznacuje funkci Satnédrky, tedy poet permutaci {1,2,3,...,n}
bez pevného bodu.

Dokazte, ze vzdy plati: 5(n) = (n — 1)(8(n — 1) + §(n — 2))

[1 bod]

Preji pékné tesent!
Tomas



