Kombinatorika a grafy I.

11. série

Na vymysleni piikladi muzete spolupracovat, odevzdavejte vSak vami samostatné
sepsané feseni a to bud e-mailem (tarkencze@gmail.com) nebo na dalsfm cviceni.
Vsechny kroky peclivé zduvodnéte, je to dulezitéjsi, nez mit spravny vysledek.

1 priklad

Dokazte ze R(3,4) = 9. (staci dokdzat R(3,4) <9, zbytek byl na cviceni.)
[1 bod]

2 priklad

Dokazte, ze pokud obarvime mnozinu v8ech bodu roviny (tedy 7?,2) dvéma barvami, tak
vzdy najdeme 3 monochromatické body, které jsou vrcholy rovnostranného trojuhelniku.

(Muze se hodit tvrzeni, ze kazd4 posloupnost prirozenych &fsel o vice nez N prveich
obarvend libovolné 2 barvami obsahuje monochromatickou aritmetickou posloupnost
délky 3, tedy spliiujici rovnici y = % .) Pokud ho budete pouzivat tak ho také dokazte.
[3.5 bodu]

Jelikoz bude pfisti tyden pisemka, tak dalsi piiklady zde budou na pfipomenuti
toho co by tfeba mohlo byt v pisemce, a proto doporucuji si (nejen) je spocitat.
Pfipomindm, Ze pisemka bude obsahovat tyto témata ((anti)fetézce — 6.série, toky /fezy
— 7.série, k-souvislost — 8.série, parovani, vrcholové pokryti, faktorizace a hallova
véta — 9.série, Ramseyovky — 10-11.série).

3 priklad
Definujme uspofddanou mnozinu (D, |), kde D,, je mnozina vsch délitelu ¢isla pFirozeného
¢isla m a | je relace délitelnosti.
Kolik prvku ma nejvétsi antifetézec pro n = 14507
[1 bod]
4 priklad
Dokazte, ze souvisly kubicky (3-reguldrni) graf je hranové 3-souvisly pravé tehdy kdyz

je vrcholové 3-souvisly. [1 bod]

5 priklad

Pro kazdé n > 5 najdéte navzdjem ruzné mnoziny A = {41, As,..., A}, kazdou o
velikosti n — 3, které jsou podmnozinami mnoziny {1,2,...,n} tak, aby A nemélo SRR
(Systém ruznych reprezentanti).

[1.5 boduy]



