Kombinatoricka teorie her
prednssi Mgr. Robert Sdmal, Ph.D. a Mgr. Tom&s Valla

8 hodina: Dokonceni komb her

ZjednodusSovani her Minule jsme brali dva zptusoby zjednoduSovéni her:
Dominujici tahy
Reverzibilni tahy

Véta 8.1.1—O0 kananonickém tvaru: 3 zobrazenic z HRY — HRY, kde se ¢(G)
nazveme “kanonicky tvar G”, pro které plati:

1) «(G)=aG.
(2) G=H = ¢(G) = c(H), tedy hry v kanonickém tvaru maji identicky herni
strom.

(3) ¢(G) se dostane z G pomoci pravidel pro Dominugici a Reverzibilni tahy.

Bez DK.
Pouziti véty si ukazeme na piikladech:
Nejprve pfipomenme ze: * = {0|0} 1= {0|*} | = -1

Jak dopadne 1+ *?7 1+ % = {% 1|1,0}. Pro zjednoduseni nejprve pouzijeme
Dominugici tahy (1 > 0) a tedy pRavy hrac si zakdze tah do 1. Zbyde ndm{x,1|0} na
ktery pouzijeme pravidlo reverzibility: A" =+ a x <1+ a tedy 1 + % = {0, *|0}, coz je
v kanonickém tvaru. Z toho také plyne ze 0 a * jsou neporovnatelné.

Hry blizské 0
Tvrzeni 8.2.1—O0 velikost Sipicek: Vsechny hry, které jsou Sipky, jsou < Q%Vn eN
Dukaz: Dokézeme ze: 1 — 2—1” € R. PRavy hraje do 1, kde Levy prohrava. Levy si
v 2% pohorsi, tak hraje Sipky, ale ta nékdy skoné¢i a zbyde z ni 0 a pak
vyhraje pRavy.
Q.E.D.
Definice 8.2.2—Infinetesimdlnd hry: Hram, vétsim nez 0, ale mensim nez kadzdé
¢ilo, se tika infinetesimalni.
Definice 8.2.8—= hry: Pokud hra ve tvaru {+n|—n}, tak potom j{ piSeme zjed-
nodugené jako +n pro n kladné. Pokud by bylo n zaporné, staci pouzit simplicity
rule a ziskat jednodussé hru.

Véta 8.2.4—O0 vyhybdni se ¢islu: x cislo a hra G nent ¢islo - G +x = {GL +
cc|GR +x}. Tedy tahy, kdy by si hrdcdi vybrali ¢islo, se jim nevyplati.

Bez DK.
pt: 15+ 10+ 8 + £7+ £2+ +1 + 4. Zde je nejvyhodnéjsi hrat do hry typu =,
kterd ma nejvétsi hodnotu. pi: x—y—=z. To je ale PSPACE-tiplné.

Definice 8.2.5—Hry " Jedn4 se o hry ve tvaru 4, = {0{0] -n}}.
pi: ¥ = {0{0] - 2}}



Véta 8.2.6— O velikosti "I 0 < n"'a <t< L

27L
Diikaz: "I+ T+ } <0.
Q.E.D.

Pozorovani 8.2.7— Vztah mezi "I +1 >+2

déleni her Hry miizeme také délit na:
Hot — ¢isla
Cold — sipky, pluska, atd.
Tepid (vlazné) — kombinace teplych a studenych her
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